metodika

Jedan zanimljiv

zadatak iz geometrije trokuta

Sefket Arslanagié, Sarajevo

Prije nekoliko godina smo na prijamnom ispitu na Prirodno-matemati¢kom fakultetu u Sarajevu,
medu ostalim zadacima iz algebre i trigonometrije dali i sliededi zadatak iz geometrije:

U trokutu A ABC duzina CM je teZi$nica iz vrha C, a to¢ka M je poloviste stranice 4B. Ako je
ICM|=2cm, |ACI=4 cmi|BM| =23 cm, koliko iznosi opseg i povrsina trokuta A ABC?

Vecina ucenika koji su riesavali ovaj zadatak su Imamo sada iz (*):
krenuli od formukle za duljinu teziSnice koja glasi: 5 % \jZaZ 24 @iy,
=g\N2a’ 4207 -, (*) a odavde
gdje su a, b, ¢ duljine stranicaBC, AC, AB redom. 4=\2g T 3248 4
A V16 =4
te nakon kvadriranja
2a> - 16 = 16,
odnosno
2a*>=32,te
a=4cm.
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Sada je opseg trokuta A ABC:
O =14B1 +14C| + |BC|, 1.

O=4V3 +4+4,
O=42+3)cm.

Samo jedan ucenik je ovaj zadatak rijesio na mno-
go jednostavniji nacin. Naime, uocio je da vrijedi:

42=224+(2\3),
tj. zbog |AM|=|BM|=2~3 cm, zatim |AC| = 4 cm
i|CM|=2cm:
ACP =|CMP +1AMP,

Sto znadi da za trokut A ACM vrijedi Pitagorin po-
uéak pa je trokut A ACM pravokutan s pravim ku-
tom LAMC =90°. Dakle, zbog |BM|=14M|je sa-

da trokut A ABC jednakokradan pa je |IBCl=14C|
=4 cm.

Opseg trokuta A ABC je:
O=14B|+2|4C|, 1.
0 =2|BMI|+ 2|AC],
O =2(I1BM|+A4CY),
0=202V3 +4),
O =43 +2)cm.
Sada je lako izraunati i povrsinu trokuta A ABC.
Imamo
_14B1- b,
=
gdje je zbog h, =t =|CM|=2 cm:

4@~2t.
2 Y

P =43 cm?2.

P=

Da nismo ovako postupili, morali bismo Korisiti
Heronovu formulu za povrsinu trokuta A ACM ko-
ja glasi:

P=AsG-aG-Be-0, s=4tire

tj. u nagem sludaju zbog s = % =3+43

=\(3+V3)(3+V3-4)(3+3-2)(3+V3-2+3),

L
1.
Poen™ \/(3 + \/?) @3 7\/§) (\/§, 1) (\/§+ D,

odnosno

PAACM: (973) (3* 1)

P,y =V6 2 =112 1.
P . =2V3 cm?

AACM

Kako je |AM|=|BM], slijedi da je sada
P P

AABC = AACM’
odnosno

P =43 cm>

AABC
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