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Neki teoremi za
jednakokracni trokut

Daniela Zubovic i
Sefket Arslanagic¢, Sarajevo

U ovom ¢&lanku dokazat ¢emo viSe teorema
koji se odnose na jednakokracni trokut (trokut
¢ija su dva kuta jednaka, odnosno dvije
stranice sukladne). Sukladne stranice tog
trokuta zovu se krakovi trokuta, a tre¢a stranica
je osnovica trokuta. Visina na osnovicu tog
trokuta je ujedno simetrala osnovice, teziSnica
te simetrala kuta koji lezi nasuprot osnovici.

Dokaz: Neka je s simetrala vanjskog kuta o; kod

Teorem 1. Simetrala vanjskog kuta koji je nasu- , N , ,
vrha A jednakokracnog trokuta ABC, tj. neka je:

prot osnovici jednakokra¢nog trokuta paralelna je
i i ici 180° — o a
njegovoj osnovici. CAs = o _ 2 o 90° — —.
JCAs =3 2 2
o
Zbog 2f3 + oo = 180°, tj. B = 90° — ) imamo
o

=900 - % — Bill JCAs = JACB,

Stoznacidaje s || BC, $to je i trebalo dokazati. W

Teorem 2. Pravac okomit na osnovicu BC jedna-
kokragnog trokuta ABC presijeca krak AC u todki
M i produzetak kraka AB u tocki N. Dobiveni trokut
AMN |e jednakokracan.

Dokaz: Iz pravokutnog trokuta BPN je ¢ =
90° — B, a iz pravokutnog trokuta CPM je @3 =
B C 90° — B, tj. @1 = ¢ (slika 2). Buduéi da su ve-
Slika 1. licine kutova ¢ i (o3 jednake (vr$ni kutovi), onda je
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01 = @ = 90° — B pa je trokut AMN jednakok-
racan, $to je i trebalo dokazati.

Slika 2.
|

Teorem 3. Zbroj duljina okomica povucenih iz bi-
lo koje toCke osnovice na krakove jednakokraénog
trokuta je konstantan.

Dokaz: Neka su PM i PN okomiceiztotke P € BC
na AB i AC te neka je PE || AC (slika 3). Trokut
BPE je jednakokracan.

A

Slika 3.

Neka je BH visina iz vrha B na AC i neka je F pres-
je¢na totka duzina BH i PE. |z sukladnosti trokuta
BFPiBMP (ier je |BP| = |BP|, JBMP = JBFP,
JPBM = <JBPF) slijedi |[PM| = |BF|, a iz para-
lelograma (pravokutnika) PNHF i |[PN| = |FH| pa
je |[PM| + |PN| = |BF| + |FH| = |BH|, gdje je
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|BH| duljina visine na krak AC trokuta ABC. Ovime
je teorem dokazan. H

Teorem 4. Ako se iz bilo koje toCke na osnovici
jednakokrac¢nog trokuta povuku duzine do krakova
tako da s njima zatvaraju jednake kutove, tada je
Zbroj duljina tih duzina konstantan.

Dokaz: Neka je D toCka na osnovici BC jednako-
kra¢nog trokuta ABC i neka je <BND = 4DMC
te viijedi N € ABi M € AC (slika 4). Neka je
DE | ACiBF || DM.

A

B D C
Slika 4.

Sad je ABDN = ABDE jer je |BD| = |BD|,
JIDBN = JEDB i JBND = JBED. Cetverokut
DMFE je paralelogram pa je |DM| = |EF|. Sa-
daje |DM| + |DN| = |EF| + |BE| = |BF]|, gdje
je |BF| duljina duZine BF koja ne ovisi o poloZaju
to¢ke D nego samo o kutu koji duzine povucene iz
D zatvaraju s krakovima trokuta. W

Teorem 5. Pravac okomit na osnovicu BC jed-
nakokracnog trokuta u bilo kojoj to¢ki P osnovice
presijeca krak AC u toéki M i produzetak kraka AB
u to¢ki N. Zbroj |PM| + |PN]| je konstantan.

Dokaz: Primijenit éemo sli¢nost trokuta. Iz AABD ~
NBP pa je (slika 5):

|AD| _ |PN]| . |PN| = |AD| - |BP| (1
|BD|  |BP| ~ |BD|
Takoder iz AADC ~ AMPC slijedi
|AD| |PM| |AD| - |PC|
oc| —pe) - PMI= pe - @

broj 119/ godina 24. / travanj 2023.



Slika 5.

Zbrajanjem jednakosti (1) i (2) dobivamo

|AD| - |PC| |AD| - |BP|

PM PN| =
PC BP
—|BC —|BC
JlBcl 5B
2(|P BP
_ ap). 2lPct < 187)
|BC|
2|B
_ap| 2B o),
|BC|

Sto je i trebalo dokazati. W

Mozete dokazati i sliedece teoreme.

w

. Ako je togka D polovite osnovice BC jednako-

kracnog trokuta ABC, tocka E noZziste visine iz
to¢ke D na krak AC i to¢ka F poloviste duzine
DE  tadaje BE 1 AF.

. Ako se krak BA jednakokracnog trokuta ABC

produzi preko vrha A do to¢ke D tako da je
|AD| = |AB| i to¢ka D spoji s vihom C, tada je
kut JBCD pravi.

. Ako se iz bilo koje toCke osnovice jednakok-

raénog trokuta povuku paralele s njegovim kra-
kovima, tada dobiveni paralelogram ima kons-
tantan opseg.

. Na krakovima AB i BC jednakokra&nog troku-

ta ABC izabrane su to¢ke M i N tako da je
|BM| = |CN|. Dokazite da poloviste duzine
MN lezi na srednijici trokuta ABC koja je para-
lelna njegovoj osnovici.

. Vrhovi osnovice jednakokra¢nog trokuta i pres-

jeci simetrala kutova na osnovici s krakovima su
vrhovi jednakokracnog trapeza koji ima tri stra-
nice jednakih duljina.
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