
����� ���� 	 	
������
	

����� ���� ����
� � �	� � �����	 �
������	

��	����� �������	��� �
��	�� ��	���
 ��	�������

$����������� �
	������ �� �������� �����

�����	
�� 
������� ��������
� �� 
�


������ 	� ��	���� ����� �����	
��


������ ���� ��	���� 
��� 1 � ��� �������� 	� ��� ��	���� �����	
� 
��� n% ��	���� � 
��&�� 
������	'

� ����	
�
�� n + 1% �
	� �� ��� ��	���� ��	
�� ����� �����	
�� 
������� (�	�
 �	 
����
� 
�

���� �� ������������ �
	������ ����� ���
������� ����
����� ���� �������������� $���	� ������������

�
	������ �������� )�� �� ������
�� �����������

� ��


�� ��� � ��
��� �������	� �� ������ �� ���� �� �����

0���� � �� ���� � ���� ��� ��������	���	� 
� 
 � � ��� 	�

�
������� �� 
 �� � ������� ���	����( � 
 � � ����� ���

� ��	�
� �� ��	�
�� 	
��
�� ��	���� 
�'

��� �� M �����	� �� N 
 ��� �

���
�

��� 1 ∈ M�

���� (∀n ∈ N) (n ∈ M ⇒ n + 1 ∈ M)�

���� �� M = N�

%�
�	����� %�� ���� � �
��� � 	� � ����� � � ��� � �

��
��� �������	� ��	� 
 � ������� ��� ���� �� � %���

���� � 	� �
��������� � ����� �� � ��	�� 
� � ��� ��	�

�� �	� ��
������	� �� ����0��� � �
����� ���	����
��

%���� 
��	������������ ��1���� � �������	�2�� ���

	�� 
��� ��� ��	� � ���� �
 �� ��� �� �����	� ���	�����

� �������	��� ����������	� ��� ��	� �� �� ��� ���	����

�� �	���� ��� �
 �����
�	��������

%���� �
 �� ��� � �� �� �����	� T(n)  ��	� ���
�
� � �������� ���	� n" ���	���'

��� �����	� T(1) 	� �
������
���� �� �
������
�������	�T(n) � ������ ���
������
�

�����	� T(n + 1) �� n ∈ N�

( � �� 	� �����	� T(n) �
������ �� 
 �� ��� �������
���	n�

3� 	��� �� /0 � ���� 	�()
� � ����5)�� � �9�������
��� 	���
7���5/)���/� �� 5 7�	�����)�
marijana.spoljaric@vuv.hr
3� 	�� 3� 	�()
� � ��� � �9�
0	����� /� ���� 0���� � �� 05��� � �)� 
7�	�����)� 
markomaric43@gmail.com

�"� �	����� ������� �����	� �� ����� �



���	� ���� ���� � � ��� � ����
�

��
	
����

, � �� ��
 � � 

 �� ���	� 
��� ����� ����� � � ��� � ��
���

�������	��� �
��
������� � 
� ����� ���� � ��� 	���� � �

������� �� %���� �
 �� ��� � �� �� � � � ��� ��� �� ���

�	��� 
��� ���� a = 2n  
���� 3"�

0���� ��:�� �	� � �5����� ��	� ��)� 2n

( � 
 � ��� ��� ����	�� � 	� ���	��� 
��� ���� 2�4�8�16���
- 
�� ���� ��� ��� �� ����� � � 	�����
��� ��� ��� ���

� ��
��  
���� 4"�

0���� ��: �� �	� ��� � 	�/��

��
�� ��
� 
�� ����� ��� ����	��� 
��� ���� 2n � �������

� ��
���� � � � ������ 
���� 5  
���� !" �� �� �� ��� ���

������� �
�� �� ��
��� 	������ �������	�� ��� ��� ��

� ��	� 6!78

0����  � ! 1�����

����������

. � �
 � �� � �� ��
�� �� �	� � �
 ��	��� 
 �� ��� ������ �

���	n�����
����� ���� ��	� ��� ��� �� � ��	� � ��
��
��� ����	� 2n × 2n 
 �� �
 �� �� � ��	� � ��� 
� � �������

5 �������� � �)��� 
��� � ���

�	
	� �� n = 1 ����� � ��� �� ���� � �
 ��	�� �� �

��
�� �� �	� ��� ��� �� ���	��� 
��� ���� a = 21 = 2�

%�� ��
�� �� �	�� 5 �������� � ����� ���� � 	��� � ��

��� 
������
��
�� 	� '

0���� ��'�� ��/)� �� ��� ��� �	� �� �5���1

�� ��	� ��)� 2n ! 1����)�� � �� n = 1

%��� � 
����9 ����	��� 	� �� � ��� ��� �� ���	��� 
��� �

���� 4 � �
��� � ��� ��� ������ ��	���� ��� � ���	���


��� ���� 3����� � �	��� ��
�� ������ ��� ���������

 
���� 9"�

���
���
	��	 ���������� %���� �
 �� ��� � �� �����

�	� ���	����� � �������	� �� ����������	n��	���� ��� �
���	��� 
��� ���� 2n � �
�� 
� � �� ��
����5 �������� � ��

�� 
����� 	��� ������ ��	���� ��� ��
 �� �� � �� �� ��

���	� ���������� � � �� ���� �� ������ � ���� �
 �� ��

�� ����� � ��� �� ���� �����	� ���	������ ��� ��� ��

���	��� 
��� ���� 2n+1�

*���� ������ 	� � �� �� ���� 	 ���� � ������� � � ��� ���� �


 �� 
 n = 2 �� n = 3� )� ���� � ���� �
 �� ��� �

�� 
� ��� ��� � ���	��� 
��� ���� 22 � �
�� � �� ��
����

5 �������� � �� �� �� �
 �� �� � �� �� ���	���� �� ��
���

	��� ���� ��� ���� ��� ����	� 1 × 1�� � 
����: � ���� �
�� �� 
� 
�������� 
���� � �� ��
�� �� �	� ��� ��� �� ���	���


��� ���� 22 = 4�

0���� ;�'�� ��/)� �� ��� ��� �	� �� �5����� ��	� 1

��)� 2n ! 1����)�� � 	� ���/)���9 ���� �� n = 2

*���� ��� � ���� 
��� � 	���� � ������ 
���� ��	� �� n =
3��	��� ��� ��� ����	��� 
��� ���� 8�. �� ����� � � �

�"�



����� ���� 	 	
������
	

���	�	��� ���� ��� ���� ����� � ��� ��� ��� � ��
�� ���

	������� � � �� ��
���� �� 
����; ���	��	� �������

��	�� " �� ���	���� � ��� ��� ����	��� 
��� ���� 8 �� 4
��� ��� �� ���	��� 
��� ���� 4�

0���� <�: �� �	� � �5����� ��	� ��)� 8

� � ��	 
�������� 
��� � ���
 ����

�	� ��� ��� ����� 
�����

� � a�b �c�<���	���	������ ��� ����	��� 
��� ���� 4
� �
�� 
�  � � � ���� �
 �� ����������	� �� n = 2" � �� �
��
����5 �������� � �� �� �� ��� ��������
�� �� ��� ��� �

���� a�<���	���
����� ��� ����	��� 
��� ���� 4 � �
��

� � �� ��
����5 �������� � �� �� �� �
 �� �� ��� �������

��� ��� ���� 
 ���� ��� b�)��	�
� ��	������ ��� �� ���
� � � ���� �
 �� ����������	� � �
�� � �� ��
������ �� ��

��� ��������
�� �� ��� ��� ���� c� & ���� 
���� ���	�

��
����� ��� ����	��� 
��� ���� 4 � �
�� 
� � � � ����
� �
 �� ����������	� � �� ��
������ �� �� ��� ��������
�

�� �� �� 

 ��� 	��������� ��� �����( �������	��� � ��	�


 ���� �� � � a�b �c 
���� 5 ������  
���� =" ����
�
� ��� � �� ��
����5 ��������  
���� >"�)� ����� ���
 �� �

�� 	� ��� �� ��
���� 
 � � � � ��	� ���� 
���� �������

��	�� �

0���� =�" 	���������� � ���� /)��� ���� �! 1�����

0���� ,�: �� �	� � �5����� ��	� ��)� 8 � �� ��/)��! 1����)�� �

� � ��� 	 
 � � �� 
���� ��� �� ��
�	������' � �� 
� ��� �

��� � 
 � 
 ��� ����� ���	��� 22 = 4 � �
�� � �� ��
����

5 �������� � �� �� �� 	��� ���� ��� ���� �
 �� �� ��� �� �

��
������ �� 
 ����� ��� �
 � 
 ��� ����� ���	���23 = 8
� �
�� � �� ��
����5 �������� � �� �� �� �
 �� �� 	��� �

��� ��� ���� ��� �� ��
����

$ � 
�� 	� �� 
� � �� ���� �� �
 ��� � � � �
�� � ����
 ��

�� ���� ��	�n� ,�� ��� � 
 � 
 ��� ����� ���	��� 2n+1

� ���	���
� �� 4 ��� ��� �� 
 � 
 ��� ���� � � ���	��� 2n�

� 
�� ��� �� ��� � � �	�� ��� ��� �� �
 ����
��
� � ����

� �
 �� ��� �������	�  �� ��� ��� �
 � 
 ��� ����� ���	���

2n" ��� �� �� �� 
 � � ���� � �� �	�� � �� ��
�� �� �	� ���

��

��� �� �� 3 ��� �� ��
�� �� ��� ��� ����� 
���� 	��� �
5 ������ � 
 �������� 
���������� ��� ��� �� 	� �� 

 ��� 	�

��	�� 
 � � ��� ��� ����������� ��� ������ � � ���� �
 �� ��

���������	� �� ��� �
��� � � �� ��
������ �� �� �
 �� ��

��� ��������� 	��������� ��� �����( � �� � ������ � � �

��� � ��
��� �������	� �� ��	�
��	�� � �� �����	� ���	���

�� 
 �� ��n�

������� �� )��� 
���� �� 
� ���� � ���	��	��� �������

�	��� ���	�� ������ �� ������ � �
�� ���	�����	�� �

��	� � � �� �� 
����� ������
 � �� 	����
���� 
 ��� ���� �

� �  
�
 	����������" ���� ���	����� ���
����� ��	� � �

6!7�

����������

�	
	� %���	���� � ���� 	�����  ���� ��	�� " ������� �

n = 1�� � �� 	
 � � �� 
���� ���	��������� �� ��� ��
�
	�
��� ��	� � �
��� � ���	�����	�� � �� ���
����� ��	� � �

 
���� ?"�

�"� �	����� ������� �����	� �� ����� �



0���� ��: 	5� � ��������������� �������

%��� �� ��
 � � �� 
 � ��
 	�
�����	��� � 	� �� 	����
���


 ��� ���� � ��� ���	�����	�� � �� ���
����� ��	� � � �

���
���
	��	 ���������� %���� �
 �� ��� � �� �����	�

���	����� n ������ �, ��� � ���	��	��
 n ������ � �
��

� ���	�����	�� � ��	� � � �� �� 
����� ������
 � �� �

	����
���� 
 ��� ���� � � ���� �� ���
���� ���	����

� � 
����3@ � ���� �� �� 	� 	���� �� � ������� � ��	���

����� 
 
�������������

0���� ���: 	5� � ���������� /)���	�������

���	� ���������� )��� 
��� � �� �����	� ���	�������

�� � � ��	�

 	���� �����������
�� �� ���	����� n+1
������ �)��� �� �	�� 	���� ������ ������
 �	�������	��

�� 
��� �� �������� ���� ��	��� ���	����
��� ��	��

�� � �������� ������ 
 �	����� ��
�� 
��� ���� ��	��

�� �
�� 
��� ����� �� � 	���� ��	� ������� � 
 ��	���


��� �� ������ ���� �� ����� � �����	��

%���� 
��� � � �
 ��� � � �� n = 5�(����� ������ ��	�
��	� 
 � � �� ���� ���� ��� ��� ��	������� �� ��� ��	���

 
���� 33"�

0���� ���: 	5� � ���������� � �� ������

%��� �	���� � �� 
 � ���� �� �	�� ������ ������ 
 � ��

������
 ��	��� 
��� �� ������ ���	����
��� ��	�� �� �

�������� ������ 
 �	����� ��
�� 
��� ���� ��	��� �� �

	����
��� 
 ��� �����A�� ������� � 
 ��	��� 
��� �� ������

�� � �	���� � ��	�'� �� �� ��� �� �
�� 
 ���� �� �� �
�� 
 ��

� � �� ������������ � ������ ���	����� �� 
����� 
��


 	������������
� �
�� ��	��

0���� ���: 	5� � ���������� � �� ������ 
�������� �	� /������ /)��

���	� ���� ���� �� 
� �� 
�

� � ������� �� ����

%���	�

 � �� �	� �� �� �� �� 
 � �����	� �� �	�� � ��� 	��

�	�	� 
� ���������
 �	����
 ��	� �� 
�� �� 
 � � ������

	� �� �	�� � ���� ���  �����	��� �� " ����� ���� 
����


 ��� � �� ��� �� ���
���� �� 
���� ������ �
��������� �637�

������� �� �� ��� � ��
���� �������	�� ���� 
���� ��

�� 
 �� ��n ∈ N ���	���

1 + 3 + 5 + . . . + (2n − 1) = n2.

����������

B ��� ��� ��	� 
����� � � ��� �� ��� �
��� � ����� ������ ��

�� �� 
����� 
� 1+3+5+ . . .+(2n−1) 	�����
����
��� ��� ����� � �
�� � ��
��
����� ��� ��� �
 ��� ���� ���	��

�� n 
��	� 	� � ���

��� n2�# � ���� �

 �� � �����	� �� �	�

��� ��� ����� � 
 �� ���� �	�� �� �
 � � ���� � ��
������ �

�� �� 
� �� ��� 	�����
���� ��� ��� ������ � ����	��
�����

������ �� ���� ���� ��	� ���

������ ��� �� �

*���� ������ � � �� 	� ��	� ���� ��� �� � ���� �������� ����

	����
�����	� n�

0���� � �0���� �� n = 2, 3, 4

�"!



����� ���� 	 	
������
	

-�
��� � �� 
 � � �� 	���� ��
 ��
 � 
���� � ����������

� ��� 	���� B �����	��� �� 
���� �&��� � �� ��	���	 
 ��� �

�������� �� ���	� ��
����� ��	� � �����	� �� � � � �

5 �������� � �� 
 ��
�� 
� �� �� ���� ��
�� � ���	� ���

�� �� ����	� 
 ��� � ��  1� ���

��� ��� ��� �� 2"�

, � �� 
� �� 
���� �� n = 2 
 ��� �� 
���� �� n = 38
, �� ��� � 2 × 2 �� ����� ��� � 
 ��
�� 
��� �� 5 �

�������� ��	��� � 2 · 3 − 1 ��� ��� ����� � ��� ��� �

3 × 3�- 
�	������� ���� �� ��� ��� �3 × 3 �� ����
�� ��� � 
 ��
�� 
��� �� 5 �������� ��	��� � 2 · 4 − 1
��� ��� ����� �� ��� ��� �� 4 × 4�. �� 	� �
 ��� � � �� 	�
���	� �� �� �� � �� ����� ��	��� � 
 n �� n + 1�

0���� ���8 � ���	� ���� ��� �	� �� 7 × 7
! 1������� � 2 · 8 − 1 ��� �	� ��()��

- ���� 
��
�� 	� � ���� �
 �� ��� �������	������� � ����

� ����� ���� 1
�� ��� ��� �2 �� 
�����	�1� ���� �
 �� ��� �

�� ���	������� ��� 2����� �� 
�	�������

���
���
	��	 ���������� %���� �
 �� ��� � �� 
�

1 + 3 + 5 + . . . + (2n − 1) 	�����
���� ��� ��� �����
� �
�� � ��
��
����� ��� ��� �
 ��� ���� ���	��� n�

���	� ���������� %������� 	� 1 + 3 + 5 + . . . +
(2n−1)+ (2n + 1) 	�����
���� ��� ��� ����� � ��
��
����
� ��� ��� � 
 ��� ���� ���	��� n + 1� � � 	� ��	� � ��� �
� ���� �
 �� ����������	� 1 + 3 + 5 + . . . + (2n − 1)
��� ��� ����� 
��
��� � � ��� ��� � 
 ��� ���� ���	��� n� �
� ���
 �� ��� 2n + 1 ��� ��� ����� � �
��
��� � �
 � �� �� ��
�	�� ����� ���� �� ��	�� 
 ��� �� � �	��� ����� ��� �

��� ��� �n×n 5 �������� �� ��� ��� �� (n+1)×(n+1)
�� � �� 
����39�

���� ���� � � ��� � ����
� ��
	
�

���� 	 ��� 
�
������ ������	

&� �� 
� � 
������ 
��
 �� ����
��� � ����������� �� �

��	�
���� �	�� ��� 	
��

 ��� ��
 � � ��
�	�
���� 	� ���

� � �� ���. ��	� ���� � � ���� �� ���������� � ��� 	��� ��


 �� �����������

������� �� )�	��� ��� ��	� �� 
���� 647�

� � ���� ��

 �� 
����� n �	����� � �0� �	�� � �	�� k�� �
��� �� �� 
����  1 ≤ k ≤ n"���� �� ��	����� ��� �� �
����� ��	� �� 
������ ������
���� ����� �	����)	���	�

��
���� �� � ������ ���� � �� � �
�� �� �� � 	� ��� ��

�� 
����  �� � ���� �
 �� ��� �� � �0�
���� �� ��� ��

������ 	�"�( ����� � �� �� ���� ���� k − 1 � ������ �	�
����� ����� � �������������� �� ���k���� � ������ �	�
��� 
 �� �	��� ��� ��	� �� 
���� � �����������

. �� 
� �����	� ���� ��	� � ��� 	���� � ����� � � �

��� � ��
��� �������	� � � ���	� k� �	�� � ���	� �	���
��� ��	� �� 
���� �

�	
	 ���������� %���� �
 �� ��� � �� 
 � � � 	���� ���

	���� �� � ��� 	�� A�� � �� � ��� �� �� 
����� /������

�� A�� ������ 
 �� �
 �� �� �	��� �� � 	� 
��
�� 
����

���� �� �� ��� 	���� ��	��� � ��� �� � ����� ��	� ��


������� ��	�
��	� �� ��� 
������ �� � ��� �� �� 
���� �

� ���
�� ���� �� ���� ���� � ������ �	� �

. �	� 
��� � 

 �� 
� ���� 0� �� � ��� 	��� �� �� ��
���

���	� �	��� �� � 	� ��� ��	� �� 
������� � ��� 	�� A�� �

/��	� � ���A�� ������ /��	� � ���� � ��� �� �� 
�����

� ������� �� � ����� 
 � � � ��� �� �� 
���� � � �� � ���
��

���� �� ���� ���� � ������ �	� � /��	� � ���� �� �

�	�

� �� ����� �� ������ � ���
�� ���� �� ���� ���� � ���

���� �	� �� � ������� A�� �� ��	�
��	� �� �� �� �� ���

� ��� �� � ����� ��	� �� 
���� 	�� 	� /��	� � ������� �	��

���� ��� ��	� �� 
���� ���� ��	�� ��	� � ����� � ����

�� ���� ���� � ������ �	� � � � �
���� 
����� �� �

�	� �

/��	� � ���� � ��������� � ������ �	� �A�� �/��	� �

� ��� ���
�� �����

���
���
	��	 ���������� A�� m < k �	��� �� �
��� �� �� 
��������� ���
�� ���� �� ���m���� � �����
�� �	� �

�"� �	����� ������� �����	� �� ����� �



���	� ���������� %���� �
 �� ��� � �� k �	���  �

� �0� �	�� � 	� �� � ��� 	�� �A�� " �� � ��� �� �� 
�����

A�� ��	� �� � ��� �� �� 
���� �����
�� �� k − 1 ��	���

 ��� ��� �� 
���� ���� �� ����� �� ��� ��� � ��� ��

�� 
����� �� �	��� � ���������� �� ���k − 1 � �����
�� �	� � ��� � � ���� �
 �� ����������	��, � � 
� �� ��

�������A�� �� ��	�
��	� �� �� � ��� �� �� 
�����%�
�

�� � �� ����� �� ��	�
��	� �
�� �
 �� �� �	��� ��� ��	� ��


���� �� �� ���k���� � ������ �	� 
 �� �	��� ��� ��	� ��

���� � ���
�� �����

������� �� &��������� �� ��	�
���� �	�

- ���
��� � ����� � ������
�� �� �� �� � � ���	�����

��� ������ ���� � 3@@@@�� 
��� ����	��������	�
������� 
�

���� � �� ������ 3: � ����� � ������� ��� � ��
 ���� �	�

��� �������� � �� ������ 	� 	����� � �������������	�� �

, � �� �� � �
 �����8

&
 � ���� 	�� ��� ������ � � ���� �������� �� 
��� ���� �

�� �� 
 � ��	����� �� 	� ���� �
�� ��� ����������� �� �


�� �
��� ��� ������ ���� �� 
��� �� ���� �
 �� ���� ��

	� ���� �
�� ��� ������ �� � �� ���� 

 �� 
 ���
 � ���� ���� � �

������� �� �� � ��� 
���� �� 	� �� 
�	������ �� 
��� ���

�� �
�� ��� ����������� 	� � ������ ��	�

 ���� � �
����

��� 
���� ����	�
����� ������� ��� � ��
 ���� �	� � � �� 
 �

� ����� ��
�� �� � ����

. �� 	 � ��� 	�� ��	� ��	�

 ��
 � �� ���� � ����� � � ���

� � ��
��� �������	� ���� 
� �� ��� ����������� �� �

��	�
���� �	�� ����
�� � ��� ��� ���	 �������	�� � � �

�� ���
������
������	� �
 � ��� �� 	� �� ���� 
���� ����

	� 
��
�� 	��� ��� �� �����	� �� � ��� ���	������� 
 ��


��
�� 	����&��������� �� ��	�
���� �	� 
��
 �� 	� � ��
�

� ���� ���� ���� ��� ��
��� � �

�� 
��	��� 


%��� 	�����	� 	� � ������ ����� ������ ��������� � ���

� �� ����
�������� � � 
 ��� ��� �	� � ����� � � ��� � �

��
��� �������	� ��	����� � ��� 	����. � �
 � ��� ��� 	���

	��� �
� �� �� 
���� �� �� � �����
����� ����� � � ��� � �

��
��� �������	� �� �
�� �� 
� �� ����	������� � � ����� �

��	� � ��
 � � �	���� ����� � ���� ������ � ��	��� �� �

! �" #$ �" % $ �

��>������� 
 $ �&�8�����+���<�-. ��	� ���
 ������

 �
�	��� !���
� "�� #��
��	������ ��	�
��	�$�
" 9�

3� �9�� � ��)� ��� � �)�� �������� �	�)� 
? � � 9�������

��*�0�65���	� ��+�����-.%������� �" ��	�
��	�$��

����$	���
 	�
��& ��� �''��$�	����
 > 9� � � � �@ A � ��

6 	�5� 
8?�

 �&�A 	���)� +���<�-. ��	
��	��� � �������� '����(���


	�� 	��������
&�9� ()

http://www.scribd.com/doc/45886173/
Odabrana-Poglavlja-iz-Matematike

��https://www.youtube.com/watch?v=
5Hn8vUE3cBQ

�""




