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Od mnogo interesantnih svojstava koje ima Fibonaccijev niz navodimo i ovo: promat-
rajmo Cetiri susjedna ¢lana u Fibonaccijevunizu 1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 233,
..., npr. 2, 3, 5, 8. Nacinimo produkt vanjskih ¢lanova, tj. 2 - § = 16 i dvostruki produkt
unutarnjih ¢lanova, tj. 2 - 3 - 5 = 30. Nakon kvadriranja i zbrajanja dobivamo

162 4 307 = 256 + 900 = 1156 = 342, (1)

Dobili smo dakle Pitagorinu trojku (16, 30, 34). Uzmimo sada npr. 5, 8, 13, 21. Na isti
nacin kao gore dobivamo

1052 4+ 208% = 11025 + 43264 = 54289
= 2332 (2)
Sad je to Pitagorina trojka (105, 208, 233). (1) i (2) moZemo pisati u obliku
(a3 -ag)* + (2- a4 - as)* = a3
(as - ag)* + (2 - ag - a7)* = ai.
Naslucujemo da vrijedi
(=1 - @n2)’ + (2- p - aner)* = @ (3)
Dokazat ¢emo (3).
Zbog ay i1 = a, + ay—1, n > 1 imamo
[an—1 - (ani1 + an)* + [2an(an + an—1)]
= [an—1(an + an—1 + an)]2 + (Zaﬁ + Zaﬁ + 2anan_1)2
= (2anan_1 +da>_,)* + (2a% + 2aya,1)*
= da’d® |+ 4a,dd | +dt |+ 4dt 4 8ada, | +4dPdE
= (| +2ana,_1 +2d2)° = (&>_| + 2apa,_ + > + a>)?

= [(an1 +an)* + @) = [an,) +ap) = a3,,,.1

2

Da je a2, | + aj = a1 vidite primjerice u knjizi: Andrej Dujella, Fibonaccijevi
brojevi, Hrvatsko matematicko drustvo, 2000., Zagreb.
(1li dokaZite da je aﬁ 1t aﬁ = ay,+1, pomocu Binetove formule:
- (- (55
a, = 7 5 7 .
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