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riedar

U prethodnom smo ¢lanku razmatrali jedan lijep
zadatak kroz Cije se rjeSavanje provlacio zapravo
problem egzistencije trostranog prostornog kuta ili
tfriedra. U ovom dodatku pozabavimo se malo ku-
tovima $to ih zatvaraju ravnine u prostoru.

U aktualnim programima osnovne i srednje Skole
zapisan je i pojam kuta izmedu dvije ravnine. Kako
se taj kut definira?

Neka su dane ravnine M i N koje se sijeku u prav-
cu p. Tada se kut izmedu tih ravnina odreduje na
sliedeci nadin:

Branimir Daki¢, Zagreb

Postavi se tre¢a ravnina, okomito na presjecnicu p
prvin dviju i ona tu presjec¢nicu sijece u tocki V a
ravnine M i N sijece u pravcima min. Ti pravci
odreduju dva kuta a manji od njih je kut izmedu
ravnina M i N.

Izbor manjeg od dvaju kutova rieSava zahtjev jed-
noznacnosti i rieSava problem koji se primjerice
moze pojaviti kod odredivanja kutova izmedu stra-
na poliedra.

Kut izmedu dviju ravnina zove se dvostrani kut ili
diedar. Dvije ravnine su strane diedra, pravac p je
njegov brid, odnosno rub.

Dakako da u geometriji prostora ima smisla govo-
riti i o trostranom prostornom kutu ili triedru. Takav
kut tvore primjerice po tri strane trostrane piramide.
Evo kako moZzemo definirati triedar:

Neka je dan trokut ABC. Izvan ravnine tog trokuta
neka je dana to¢ka V. Trostrani kut VABC je unija
svih zraka s rubnom tockom V koje sijeku trokut
ABC. Tocka V vrh je triedra, zrake AV, BV i CV
njegovi su bridovi a ravnine ABV, BCV i ACV nje-
gove su strane. Kutovi @ = 4BVC, B = JAVCi
Y = JAVB bridni su kutovi triedra.
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Triedar je presjek triju poluprostora.

Vratimo se sada na prethodni ¢lanak. Kao §to smo
vec rekli, poCetni mu je problem zapravo pitanje
vezano uz egzistenciju triedra. A na njega daje
odgovor sljedeci poucak:

e Zbroj bilo koja dva od tri plogna kuta JAVB,
JBVCi gAVC vedije od treceg.

Tu se skriva razlog zbog kojega ne mozemo sloziti
piramidu od pravokutnog i tupokutnog trokuta.

Ima dakako i drugih tvrdnji koje se odnose na tri-
edar. Tako primjerice vrijedi:

e Tri ravnine koje prolaze bridovima trostranog
kuta okomito na suprotne strane sijeku se u
jednom pravcu.

o Ako su svi plosni kutovi trobrida Siljasti, tada su
i svi njegovi dvograni kutovi Siljasti, a ako su svi
plosni kutovi tupi, tada su i svi dvograni kutovi
tupi.

e Neka su A, L3>, c mijere dvostranih kutova s bri-
dovima VA, VB, VC, a «, B, y mjere suprotnih
plosnih kutova.

Tada vrijedi:
sine  sinfB  siny
sinA _ sinB__ sinG’
(Teorem o sinusima)

coso = cosf cosy + sinB siny cosA.
(Prvi poucak o kosinusima)
cosA = — cosBcosC + sinBsinC cosa.

(Drugi poucak o kosinusima)

Na kraju dodajmo tek da je u nastavi geometri-
je drugog razreda srednje Skole prije nekoliko de-
setlie¢a obradivan triedar, pri ¢emu su dokazivane
neke osnovne Cinjenice vezane prije svega uz nje-
gove bridne i dvostrane kutove. Takoder je spome-
nut i pojam viSestranog kuta. Eto, tek toliko kad
razmiSljamo o rastere¢enju sadrZaja nastave ma-
tematike.

Steradijan

Kutove u ravnini mjerimo kutnim stupnjevi-
ma, aliiradijanima. Lukom kruznice kojem je
duljina jednaka polumijeru kruznice odreden
je kut s vrhom u sredistu kruznice. Mjera tak-
vog kuta jednaka je 1 radijan. Na analogan
se nacin definira steradijan, mjera prostor-
nog kuta. Dakle, steradijan je kut ¢iji je vrh
u sredistu sfere polumijera r, a na sferi mu
pripada kapica povrgine r2.

Puni kut ima 2 radijana. Sfera je prostor-
ni kut ¢ija je mjera 4 steradijana. Naziv je
sloZenica dviju grckih rijeci, stereos — tijelo i
radius — zraka.

203



