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Isprepletenost algebre i geometrije u elementarnoj
se matematici najCesce ilustrira primjerima iz ana-
liticke geometrije u kojoj metoda koordinata posre-
duje pri prijevodu geometrijskih sadrzaja na alge-
barske forme (jednadzbe, nejednadzbe). Time se
onda problemi geometrije prebacuju na teren alge-
bre gdje se ondai rjeSavaju prikladnim algebarskim
metodama. No u Skolskoj matematici ponekad se
u riesavanje ne bas jednostavnih geometrijskih za-
dataka na vrlo ucinkovit nagin moze uplesti jed-
nostavno racunanje. Kako? Prikazat ¢emo to na
nekoliko primjera. Vjerujemo da bi oni mogli biti
poticajni za razvitak kreativnosti nasih u¢enika. Jer
rije¢ je o povezivanju raznih sadrzaja, jednostavni-
jem i racionalnijem rieSavanju problema, o kreativ-
noj primjeni ranije stecenih znanja — najvrednijem
obliku ponavljanja gradiva.

Zadatak.

Dane su dvije sukladne kruznice sa sredistima A
i B i polumjerom r = 1. Kruznice se sijeku kao
na slici. Pravac CD njihova je zajednic¢ka vanjska
tangenta na koju su iz toCaka A i B polozene oko-
mice te je tako odreden pravokutnik ABCD. Ako
su povrsine dvaju plavih dijelova ravnine jednake,
kolika je povrsina pravokutnika?

Sa sljedece slike zakljuCujemo:

1
2a+2b=2(a+b) = 7

Dakle je povrsina pravokutnika ABCD jednaka po-
lovini povrSine jednog od dvaju krugova.

Zadatak.

Dan je kvadrat ABCD duljine stranice jednake a.
Oko vrhova A i C opisani su lukovi kruznica s po-
lumjerom koji je jednak stranici kvadrata te je tako
omeden plavi dio ravnine. Kolika je njegova po-
vr§ina?

D C

A B

Oslanjaju¢i se na sliku, mozemo zapisati dvije jed-
1
nadzbe: P+20 =a’te P+ Q = 1 a*m. Elimini-
ranjem iz toga sustava veli¢ine Q, dobit ¢emo
&2
P==(n-2)~ 0.57d*.
To bi znacilo da plavi dio kvadrata zauzima oko 57%
njegove povrsine.
Zadatak.

Dan je kvadrat ABCD. Oko njegova vrha B opisa-
na je kruznica, a nad stranicama AB i BC takoder
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su opisane kruznice. Lukovima ovih triju kruznica
omeden je plavi lik koji se sastoji od dva dijela.
DokaZimo da ta dva dijela imaju jednaku povrsinu,
odnosno da je P = Q.

D C

Iz sustava jednadzbi

1 1
P+2R+Q:Za2n: i 2R+2Q:Za27r

slijedi

P+2R+ 0 =2R+20,
odnosno P = Q.
Zadatak.

Kvadratu je opisana kruznica, a nad stranicama
kvadrata prema van konstruirane su polukruznice.
Tako su dobivene Cetiri lunule (plava boja). Do-
kazite da je povrSina jedne lunule jednaka Cetvrtini
povrsine kvadrata.

Neka je sa X oznaCena povrsina lunule, s A po-
vrSina kruznog odsjecka, a s P povrsina kvadrata.
Tada imamo:

4(A+X)=2rn,
4A 4+ P = 2r%m,

dakle
4A +4X = 4A + P,

1
odnosno P =4Xteje X = ZP'

Zadatak.

Dan je kvadrat sa stranicom duljine a. Oko njegovih
vrhova opisane su Cetiri kruznice polumjera a koji-
ma je omeden plavi dio ravnine. Kolika je povrsina
toga lika?

Uvedemo oznake kao na slici pa mozemo zapisati
sustav jednadzbi:

x4 4y +4z=d’,

1
x+3y+2z= —d’m,

4
1 3
x+2y+z= gazn— %az.

Pomnozimo drugu jednadzbu sa (—4), tre¢u sa 4
pa sve tri zbrojimo. Tako dobijemo

X = (1 n g - \/§)a2 ~ 03154,
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